Travaux, Dirigés N°6
Intégrale de Riemann

El Methni M
EXERCICE | :
Calculer en utilisant la définition de I’intégrale de Riemann : | = I: xdx J= lezdx
Rappel : Zi _n(n-1) Ziz _n(n+(@n+1)
i=1 2 i=1 6
EXERCICE Il :
Soit x>0
n-1 X X _
1) Montrer que lze% _1 i 1
n k=0 n e% _1
n-1 X X _
2) En déduire que Iim(%ze%): e’ -1
n—o0 k=0 X

3) Déduire de ce qui précéde que _[OX e'dt=e*-1
EXERCICE Il :

1) Pour 0<g<1 calculer rln xdx , en déduire que Iolln xdx = —1
On considére la suite (Uy,) définie par: U, = %(n!)% n>1

2) Montrer que limInU = Olln xdx . En deduire

n—oo

limU,

n—oo

3) Donner un équivalent, a I’infini, de (n!)}/n . Peut-on avoir n!~(ﬂj

€
EXERCICE IV :

0

1) Utiliser la définition de I’intégrale de Riemann pour montrer que :
.1 a 2a (n-1)a) sina
lim—| 1+ cos—+coS— +---+COS =

2) Calculer lim = Zn + Zn - 2” :
nson\n +1 n°+4 n°+n
EXERCICE V :

1) a étant un réel donné, montrer que la suite de terme général

a’ 2a’ na’ .
U,(a)= + 4ot est convergente et calculer sa limite U(a).
nn?+a’> nJn®+4a’ nvn? +n%a?

2) Calculer Iimu(f)
a->0 g
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